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借助错题资源，提高数学解题能力

张　超

江西省赣州市上犹中学南校区，中国·江西　赣州　341400

【摘　要】数学在高中阶段教学中有着非常重要的地位,影响着学生整体的学习成绩.高中数学内容比较多,具有词汇

抽象性和逻辑性的特点,在学习中存在一定的难度,在解题过程中容易出错.高中数学解题教学的过程中,如何利用错题资源

纠正学生的错误方法以提高学生的解题效率和质量是高中数学教师值得研究和探讨的.本文从错题资源的建立和利用出发,

结合高中数学教学现状,提出几点高中数学解题教学的有效策略,用以提高高中数学解题教学质量。
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高考复习中月考、周考、模拟考等等都是高考数学复

习必不可少的环节，教师阅卷中会发现学生形形色色的

错误，若能及时收集这些错误作为教学资源，认真分析错

因，并及时纠正，总结解题规律，学生就能从解题错误中

吸取教训,正确地掌握基础知识、基本技能、基本思想、基

本活动经验（简称“四基”）,更好地达到预防错误,矫正

错误的目的,进而让学生提高解题能力。

1  发现种种错解

每次测试后讲评试卷，教师如能把学生在试卷上的典

型错误一一展示列举出来，学生很是感兴趣，寻思错在何

处，何错之有？并认真分析错解原因的话，那么这种讲评

会在学生的大脑中产生深刻的影响，学生会难以忘记，分

析错解的原因，比直接正面给予正确解答的效果要好得

多。吃一堑，长一智。

案例1 已知函数 1)(ln2)( +−= axexf x
。

（1）若 0=a ，求曲线 )(xfy = 在点 ))1(,1( f 处的

切线方程；

（2）若 1>a ，证明： )(xf 存在极小值。

这是一次月考测试题，属于综合性题目，以指数型和

对数型函数为载体，考查导数的几何意义和曲线的切线方

程，利用导数证明函数存在极值的问题。阅卷中发现有如

下错误：

（ 1 ） 导 数 求 错 ， 1)1(ln2)( +−+=′ a
x

xexf x
或

；前者是把常数的导数求错，即误认为

常数；后者是错记导数的公式。所以，熟练地掌握导数公

式是规避错误的关键一步。

（2）对解方程的含义不清，解方程就是求出方程中所

有未知数的值。对超越方程 ，有一部分学

生把它化为 ，受解对数方程负迁移的影响化为

指数式，求解得 x
a

ex
1

−
= ，这种错误比较普遍，并说明

1>a ， )(),(, xfxfx ′ 的变化如下：

x ),0(
1
x

a
e

− x
a

e
1

−

)(xf ′ - 0 +

)(xf 单调递减 极小值 单调递增

从上表可知， )()(
1
x

a
efxf

−
=极小值 。从形式上看

思维流畅，从格式上看毫不含糊，无懈可击，但就方程求

解错，没认识到这样的方程无法用有限次代数运算解出其

根，需要运用更加复杂的方法和技巧，如等价转化方法、

数形结合法、用导数法进行推导和化简，找到其解的近似

值或特殊值。如何规避这种错误？首先让学生了解解方程

的含义，了解什么是超越方程？然后采用上述方法找到其

解的近似值或特殊值。这样的话会避免类似错误的发生，

这对于解决压轴题可以说是大有裨益的。

（3）逻辑思维不严谨，令 0)1(ln2)( =−+=′ a
x

xexf x

， 则 转 化 为 ， 即 。 再 令

，则
22
111)(

x
x

xx
xh −

=−=′

。易知 )(xh 在 )1,0( 单调递减，在 上单调递增。

所以 1)1()( min == hxh ，所以 )(xf ′ 在 )1,0( 单调递减，

在 上单调递增，所以 )(xf 存在极值。看上去，十

分有道理，不难得出 ，要使 )(xh 与 ay =

有交点，只需 1≥a 即可，这点不仅被遗漏，而且仔细推
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敲，思维上还存在纰漏，因为当 1≤a 时，由 )(xh 有最小

值，不难得出 01)1()()( min ≥−=′=′≥′ afxfxf ，所

以函数 )(xf 在 上单调递增，故函数 )(xf 不存在

极值点。当 1>a 时，因为 01)1()( min <−=′=′ afxf

， 又 0)1(ln2)1(
1

>−+=′ ae
e

e
e

f a
a

e
a

a
且

01)( >=′
a

a

e
ef ，所以 )(xf ′ 在 )1,0( 和 各存在

一个零点，即有两个零点。如何规避这种错误？教学中帮

助学生对问题理解要准确，要引导对问题过程每一步作出

准确的判断，防止单一的思维模式，不必要时候教师在讲

解时故设陷阱，让学生先掉入其中再搭救；在思考解题过

程中，不断反思自己的推理和假设，以及识别可能存在的

误区和偏见，要确保自己的逻辑推理是严谨的，是清晰和

连贯的,唯有这样才能避免思维陷入误区。

2  纠正错误，强化解题的规范化

展示错误，历数错误的种种情形时，学生渴望正确地解

答过程。在传授知识的过程中，教师要规范书写表达，而

规范表达就是要遵守逻辑规律，正确运用逻辑思维形式，

作出示范，不能草率行事，言必有据、行必有方是培养学

生逻辑思维能力的有效途径。

正解：（1）当 0=a 时， 1ln2)( += xexf x
）（

0>x ），所以 )1(ln2)(
x

xexf x +=′ 。

所以切线的斜率 ef 2)1( =′ ，又切点为 )1,1( ，所以切

线方程为 。

（2）由已知得 )1(ln2)( a
x

xexf x −+=′ （教师：

为什么要构造新函数？没办法用初等方法求解 0)( =′ xf

的解，又 02 >xe 恒成立，所以针对因式 是否

为0进行研究，如何研究？由导数法，确定函数的单调性，

由此确定其隐性零点）

令 ，则 22
111)(

x
x

xx
xg −

=−=′

。当 10 << x 时， 0)( <′ xg ；当 1>x 时， 0)( >′ xg

。所以 )(xg 在 )1,0( 单调递减，在 上单调递增，所

以 axg −=1)( min 。（能够由此断定 )(xf 存在极值？）

因 为 1>a ， 所 以 01)1( <−= ag ，

01)( >= a
a

e
eg （自变量 x 的取值很多，又如何考虑到

取
ae 值，这是数学解题“技术”，不经过训练，学生是无

法掌握的难点，也是无法积累数学活动的基本经验的）。

因为 )(xf 在 上单调递增，所以存在 ),1(0
aex ∈

，使得 0)( 0 =xg ，当 01 xx << 时， 0)( <xg ；当

0xx > 时， 0)( >xg 。进而当 01 xx << 时， 0)( <′ xf

；当 0xx > 时， 0)( >′ xf 。（以退为进，步步为营，

直至追溯到原函数）所以 )(xf 在 ),1( 0x 上单调递减，在

上单调递增，故 )(xf 存在极小值。

规范的解答能培养学生良好的解题习惯，养成有理有据

的分析问题的良好习惯和科学态度，提高思维水平，并且

有利于提高成绩。

3  结束语

学生解题错误的原因有心理素质方面的原因、学习态

度方面的原因、也有教师方面的原因。高考数学是追求对

知识方法、内容掌握的正确性，训练中不就是歪打正着，

着手成春。只有通过作业或考试答卷中发现错误，教师从

知识、技能、方法上多层次，还要从心理上揣摩学生认知

错误原因，才能培养学生良好的审题意识、增强解题策略

意识，促使学生优化思维品质，最终在学习上取得最大效

益。学生要挑战自我，一定意义上是对认知、推理、运算

等错误的挑战，从错误中汲取教训的一种刻骨铭心历练。

一定要在寻求解决问题的过程中消除自身存在的“问题”

隐患，牢记“问题解决”不变的方法。

教学中知错、纠错是教与学的双向共同的选择，如果利

用得好，事半功倍，用得不好，单打一，教学效果肯定会

受到影响，学生解题能力停滞不前。因此，发现错误、修

正错误是提高学生解题能力必备措施之一，也是提高教学

质量的有效途径之一，必须重视。
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