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教育科研 

浅谈抛物线中的斜率问题 
◆刘瑞龙 

（武汉市第二中学高三（5）班  430010） 

 
摘要：抛物线中的斜率有着特殊的表达形式和性质，并可用来解决复杂

的定点问题。本文探究了抛物线中如何运用技巧解决定点相关的动直线、

定点弦等问题，以及它们与斜率的和、积、商的关系，对这一类问题中

的方法和结论做出了归纳，并对圆锥曲线中的一般情况作出猜想。 
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抛物线作为圆锥曲线的一种，因其独特的表达形式而使其中
的斜率问题具有特别的方法、技巧，从而使与之相关的许多问题
可化繁为简，又别具研究趣味。 

一、斜率的表达 
我们在此将抛物线与椭圆的性质进行对比： 

1.抛物线：在 2 2y px= 上 ( )0p > 有 A B、 两点， ( )1 1,A x y ，

( )2 2,B x y ， 1 2x x≠ ，则: 
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则 我 们 可 得 出 ： 对 于 抛 物 线 上 两 点 ( )M NM N x x≠、
，
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2、椭圆：在 ( )
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就有“点差法”，但无 ABk 的表达 

对比椭圆与抛物线，我们不难发现斜率的表达在抛物线中变
得特殊，于是可解决这样一类定点问题。 

例 1：过抛物线 2 8y x= 上一点 ( )2,4P 任作两条相互垂直的

弦PA PB、 ，问：直线 AB 是否过定点。 

解：设 ( )1 1,A x y ， ( )2 2,B x y 且 ( )2,4P
 

依上述结论 1
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由 PA PB⊥ ： 1PA PBk k⋅ = −
，

将 ① ② 代 入 ：

( )1 2 1 24 80 0y y y y+ + + = ③ 

设： :ABl x my q= +
，

将 ABl 与 2 8y x= 联立:
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将④⑤代入③中： 4 10q m= +  

∴ ABl 过定点 ( )10, 4−  

例 2：（2017 全国Ⅰ卷）已知椭圆 ( )
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求C的方程 

设 l不经过 2P点且与C交于 A B、 两点，若直线 2P A与直线

2PB斜率之和为 

-1，证明： l过定点 

解：（1）
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（2）①当 k 不存在时：设 :l x m=  
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∴ 2m = 此时 l过右顶点，不满足 

②当 k 存在时，设 : ( 1)l y kx b b= + ≠  
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化简得：
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∴ 2 1b k= − − ，此时： 64kΔ = − ，存在 k 使 0Δ > 成立 

∴ : 2 1l y kx k= − −  过定点 ( )2, 1−  
计算结果进一步证实了我们的猜想。 

定点弦的斜率 

对于 ( )2 2 0y px p= > ，在 x轴正半轴上有一定点 ( ),0T t ，

过其作弦 AB ， 

( )1 1,A x y ， ( )2 2,B x y
 

设： :ABl x my t= +
，

则：
2 2 2 0y pmy pt− − =  

∴ 1 2 2y y pt⋅ = − 为一定值 

运用此结论，我们可解决一些更为复杂的问题。 




